CTEPEOMETPUJA

1. OnpenuTH TOBPIIMHY KBAAPa aKo je OIHOC Ay)KHHA MBUIA TOT KBajapa 1 : 2 : 5, a 1y)KH1HA IeroBe J1jaroHae

je 5v/6.
2. Onpenutu pacrojarbe Temena B ox aujaronane AC kouxke ABC DAy B1C1 D1 usune 1.
3. Axo je ABCDA,B,C4 D, xouka, ogpenutu Mepy yria usmeljy npasux ABy u AD;.

4, OcHoBa mpase MpU3ME je TPOyrao uuje Cy JABE CTPAHUIlE AyKuHa 3 U 5, a yrao m3meljy mux 120°. Ako je
nospirHa HajBehe GouHe crpaHe jegHaka 35, Opear IOBPIIMHY OMOTAYa TE IIPU3ME.

5. Bucuna mpaBuIIHE YETBOPOCTPAHE MIUPAMUJIE je MoebeHa Ha 4 jemHaKa Iea U KPo3 ICOHE TAUKe Cy TOCTABII-
jeHe paBHU mapajieliHe OCHOBH. AKO je 30up [OBpPUIMHA TPU J00UjeHA IIPECeKa jeAHAK S, OAPESAUTU TIOBPILIUHY
OCHOBE Te MUPaMHUIIE.

6. OgpenuTy MOBPIIMHY U 3aIIPEMUHY IIPABILTHOT TeTpaenpa UBHIE a.

7. LleHTpu crpaHa KOLUKE HBHIE @, IIPEACTAB/bAJy TEMEHA MPABWIHOI OKraeapa. OupeauT MOBPIIUHY U
3aIPEMUHY TOT OKTaenpa.

8. OcHoBa nupamu/e je IpaBoyraoHuk. [[Be GouHe cTpaHe Cy HOPMAJIHE Ha paBaH OCHOBE, a APYre JABe 00pasyjy
ca oM yriose ox 45° u 60°. Ako je Bucuna mupamune H = 3+/3 cm, opeuTy 3aIpeMuHy Te THpaMue.

9. AKO je OIHOC IOBPIIMHE OMOTA4a IPABHIHE TPOCTPaHE MHPAMHJE M MOBPIIMHE IbeHe OCHOBE /3 : 1,
OIIPETUTH KOCHHYC yIJIa IO KOJUM je CTpaHa MUpaMU/ie HATHYTa IIpeMa PaBHHU OCHOBE.

10. OnpenuTtu BUCUHY IIPaBOT KPYXKHOT BaJbKa KOME je OCHU IIPECEK KBaApaT, a 3allpeMUHa jeTHaKa H47.

11. OpnpenuT MOBPIIKMHY [IPAaBOI BajbKa 3allpeMUHE V KO Kora je OJHOC BHCHHE U IIOJIYIPEYHHKA OCHOBE
jemHak 4 : 1.

12. V mpaB kpyXHHU BaJbak yIHcaHa je IpaBHUIHA [IIECTOCTPaHa IPU3Ma, 4 Y MPU3MY je YIIcaH Babak. OnpenuTn
OJIHOC 3aIIPEMUHA Ta JIBA BAJbKA.

13. OcHu npecek 1pase Kylle BUCHHE 5 cIn je IpaBoyriu Tpoyrao. OnpeauTy MoBpLIMHY Te KyIIe.

14. Owmorauy mpase Kyme, y pa3BUjeHOM OOJIMKY, NMPEACTaB/ba KPYKHHM MCEUAK Ca LEHTPATHUM yrioMm 36° u
nosprHOM 071 1107 cm?. OnpeanTu IOBPIIMHY M 3aIPEMHUHY Te KyTIe.

15. TIpaB Bajbak u mpaBa Kylia UMajy 3ajeIHHYKY OCHOBY. BpxX KyIie je meHTap Apyre OCHOBE BajbKa. AKO je
OJIHOC BUCHHE BaJbKa U M3BOAHUIIE Kyme 12 : 13, ogpennuTu 0gHOC MOBPIIMHA BajbKa U KyTIE.

16. Y upasy kymy mosrynpeunuka ocaoBe R u Bucune H = 2R ynucas je npas Ba/bak. Komka je BUCHHA TAKO
YIIUCAHOT BaJbKa KOJU MMA MaKCUMAJIHY IIOBPIIMHY OMOTa4a?

17. OcHu mpecek mpase KyIe MOJyIPEYHUKA OCHOBE 7 j€ JeAHAKOCTPAHWYHHU TpOoyrao. PaBaH « je mapaieiHa
OCHOBH KYIIE U ITOJIOBY IheHy 3anpeMuny. OOpeIuTH pacTojalbe ol BpXa KyIle O PaBHU (.

18. V mpaBy kyIy mojynpeuHuka » = 5 ¥ BucuHe h = 12 ymucana je jonta. OapeauTH 3alIpeMHHY Te JIOITE.

19. V npaBuiHy TPOCTpaHy IpHU3MYy je yiucaHa cdepa Tako fga Aoaupyje cBe crpaHe npusme. Oapeaur 0HOC
MOBPIIKHE Mpu3Me U chepe.

20. Jenuaxoctpanuuuu tpoyrao ABC, crpaHule a, poTupa OKO IpaBe Koja caapxu Teme A u mapainenHa je
BHCHHH Kpo3 TeMe 3. OfpeanTu MOBPIINHY U 3alIPEMUHY TaKO JOOMjeHOT POTAIMOHOT Tea.

21. IlpaBoyriu Tpoyrao 4uje cy KaTeTe Ay)KUHE @ U b pOTHpa OKO CHMETpaJle CIIOJbAlllEber YIila MpaBor yria
Tpoyrna. OxpenuT 3apeMUHy TOOHjEHOT POTAIIHOHOT Tela.

22. JemHaKOKpaKu Tpalle3 4Mja je BUcHHa 12, kpak 13, a cpeama JuHuja 15, poTHpa OKO CBOje Mambe OCHOBHIIE.
OnpeauTtu 3apeMuHy TaKo J00MjeHOT OOPTHOT Teja.



CTEPEOMETPUJA - PEIIEHA 3AOATAKA

Pemema, 3amaraka

1. Opmmoc myxuna usuna kBagapa je a :b:c=1:2:5 (comka 1), ma je a = t, b = 2t, ¢ = 5t.
Kako je mujaronana ksagpa D = Va2 + b? + ¢2, cnenm ja je

t2 4+ 412 + 25t2 & 5V6 = V30t & t = V5.
IIpema Tome je a = /5, b = 2v/5, ¢ = 5v/5, 1a je mopmmaa KBaIpa
P =2(ab+ ac+ bc) = 2(10 + 25 + 50) = 170.

&

b

a

Canuka 1 Cuauxka 2

2. Kaxo je my»xuna usune kouke 1, onza je aujaronamna AC) = /3. Takobe, BC| je aujaro-
naJsia kBagpara BCC) By, na je BO; = /2. Ilocmarpajyhu ABC1S u ASAB (cnuka 2),
JIOJIA3UMO JI0 CUCTEMA

BS? + AS? =1,
BS? + (V3 — AS)? =2,
V3 V6

qUjuM pemaBameM gobujamo ma je AS = 5 u BS = 5

3. Ilocmarpamo AAB1 Dy (cmuka 3). Ako je JyKHHA HUBHUIE JaTe KOIKE @, YOUABAMO I j€
AB; = ADy = B, Dy = aV/2, jep ¢y To amjaronasie KBapaTa KOjU MPEACTABIbAjJy CTPAHE

kouge. IIpema Tome, AAB1 D1 je jeqnakocTpann4al, ma je £ B1AD; = 3

4. Tlpucerumo ce TBphema KOCHHYCHE TEOPEME: 33 TPOYrao ¢a CTPAHUIAMA, JyKWHA, a, b u ¢,
BaXmn JIa je
& = a® +b? — 2abcos~,

rje je v yrao macupam crpanmne myxune c. Omarie, 3a oCcHOBY mare npusme (ciauka 4)
BaxXKW JIa je
?=324+52-2.3.5.c08120° 52 =49 = c=T.

Tloepmuna najsehe 6oune crpane je ¢c- H = 35, na je omatime H = b, a moBpIinuHa oMOTa4qa,
Te IpU3ME je
M=3-5+5-5+7-5=75.



MNHCTUTYT 3A MATEMATUKY U UHOGOPMATUKY

Canuxka 3 €

Cnuka 4

5. Ha caunwm 5 mpukasan je Tpoyrao koju popmupajy Bucuua nupamuiae H, meHa n3BOIHUIA
S W TIOJIOBWHA, JIWjaroHaJje KBaJpaTa CTPAHUIE T KOja je Y OCHOBHU Ipu3aMe. M3 camaHocTH
onroBapajyhux mpaBoyranx TPOYTJIOBA CJIEIH Ja je

V2  3H x1V2 3x 9B
H: —=—_: = — By = —
2 1Ty ThT g ehT g
2 H acg\/i T B
HT_E 9 <:>m2—§<:>32—27
V2 M w2 v g B
T T4 2 BT T 16

rne cy By, B, B3 nospiuae Tpu jgobujena npeceka. Tana je

9B B B 7B
— B4+ By4+By3=—-tp— =2
S=Bi+ Bt By= 1o+ 5= 35

8S
] B = T .
1a je -

6. I[IpaBuyian TeTpaesap CTPaHUIE @ je MPABWIIHA TPOCTPAHA MUPAMUMA, IPU Y€MY je CTpa-
HUTIA JeITHAKOCTPAHNYHOT TPOYTJia, KOju NpeicTaBsba 6a3y, Ay>KUHE ¢ W CBE U3BOJIHUIE CY
nyxuHe a (cauka 6). IIpema Tome, HOBpIMHHA TPABUJIHOT TeTpAeIpa. je 30Mp moBpIiuHa, 4
TOAYIAPHA jeTHAKOCTPAHUIHA TPOYTJIA, Tj.

2
V3 o

P=4
4

IlomHOXKje BucHHE TeTpaeipa je MeHTap KPYyTra OIMUCAHOT OKO jeTHAKOCTPAHUYIHOT TPOYIJIa

3
y OCHOBH, 11a je R = BDy = a\3f' Uz ABDD; crenu na je

2
H=DDy =Va?— R = a2—3g_a;/6.
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Ciauxka b

IIpema Tome, ako je B mospmuna 6a3e,

_B-H_la2 3 a\/é_a3\/§

v 3 3 4 3 12
C1 E
AN
Bl:
|
> . .
C
A
A B
Cnuka 8
Chnuka 7

7. OkTaenap 4YuHe JiBe UCTE MIPABUJIHE YETBOPOCTPAHE MUPAMHUJIE, Yhje OCHOBHE MBUIE U U3-

BOZHUIE MMajy jeanaxe myxune (cmmka 7). Kako je MN = LN = §, w3 AMNL cnemn

Jia je
2
2
ML =+/MN?+ LN2? = \/2.% — “‘2[.

IloBpiiuna okTae pa je Cyma MOBPIIMHA 8 jeJHAKOCTPAHUIHAX TPOYIJIOBA, JIyKUHA, CTPa-
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a\@ .
HATIE ——, TJ.

V3 [av3\’
P:8-4-<2> = V3.

3amnpemuHa okTaeapa 6uhe jeHAKA JIBOCTPYKO] 3AIIPEMUHU TOpe IOMEHYTe YeTBOPOCTPAHE

mupammze. Younmo ja je MT = § sucuna Te mupamuse, na je

8. Kako je AABE jennakokpako npasoyriu (ciamka 8) Bupumo ga je a = H. Y AADE moxe
ce yOouuTH Jia je

b V3 HV3
— =ctgh0)° = — & b= ——.
g e = e 3
Oparne je
3
—GI;HZHQ\/g:27cm3.

i

Cauxka 10

Cnuka 9

9. Kaxko je 0JHOC MOBpHIMHE OMOTAaYa U IIOBPIIHHE OCHOBE /3 : 1, TO je (cnmka 9)

3ah  a*V/3 3a2  3ah a
_ — : 1 _ h = —.
g i3 - V3ile =TS eh=g

Jyx D1 F tipencrasiba OSyIPETHUK KPyra yIucaHor y jeanakocrparndan AABC, ma je

D FE = %3. Konaumno je

a3
6

CcCosx = =

|5

(VRIES]
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10.

11.

12.

13.

14.

Kako je ocan mpecek Basbka (cawka 10) kBaapar, ouna je H = 2r, rjue je r mosynpevHux
ocHOBe, a H Bucuna Basska. Onatie je

V=B -H=r’tH=2r1r=54r &3 =27 < r=3.
Oparse je H = 6.

AKko je je r mosynpednuk ocHose, a H BruchHa BajbKa, ouga je H :r=4:1, ma je H = 4r.

. . [V .
Jame je V = r’nH = 4137, onaxne je r = { o Tlopmuna BasbKa je
T

V\3
P =2r?1 4 2rnH = 2rn(r + H) = 2rm - 5r = 10r7 = 107 <4> .
s

h

45

Cuuka 12
Ciouka 11

Bucune o6a BasbKa M IIECTOCTPaHE MPH3ME CY JeAHAKUX OyXKHUHA, 11 j€ OJHOC 3aIPEeMUHA
OBa JIBa BaJbKa OJIHOC HOBPIIMHA BUXOBUX OCHOBa (csmka 11). Heka je r mosynpednuk
OCHOBE CIIOJbAIIHEI Ba/bKA. YOUaBAMO Ja je h HOJIyIPEYHUK OCHOBE YHYTPAIIer BaJbKa,

. . . /3 .
a yje/lHo W BUCWHA jeJIHAKOCTPAHWIHOT TPOyTJia CTpamute 7, ma je h = =f=. Omarye je

3r2

V1:V2:r27rH:h27TH:r2:h2:r2:Tzl: =4:3.

3
4
Ha ocrom mpcexy (cimka 12) youasamo ma je H =7 =5 u ga je s = rv/2 = 5v/2. Cana je

P=r?n+4rst = (r+s)rm = (54 5v2)5m = 25(1 + v2)7 cm?.

IToepmmua omoraua kymne je M = rsm = 1107 n oHa npejcraBba JECETUHY TOBPIIUHE
KpyTra MOJIyIpevYHuKa s (camka 13), ma je

21 = 10M = 11007 < s = 10V/11.
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O6uM ocHOBE KyTie je jeceTuHa o0MMa Kpyra MOJYIPEUHUKA S, T4, je

2
ZTW:ﬂ@r:vll.

10
Cana je
H=+/s?—1r2=+1100 — 11 = 33,

mna je

rH

V=100 305m _ 1217 cm?

3 3

n

P =17t +rst = (r+s)rr = 11V11-V11x = 1217 cm?.

2rm

Cauxka 13

Coauxka 14

15. Kako je H : s = 12 : 13 (csmka 14), ouya je H = 12z u s = 13z u omarie je

r=1/s2—r2=1/16922 — 14422 = 5z.

Cnemn na je
Py 2rn+2rnH  rr(2r +2H) 34z 17

Py rlm4rsm re(r+s) 18z 9

16. O3naummo BucuHy BajbKa ca h u ca r moynpedHuk werose ocnose (cauka 15). Tana je

MOBPIHHA oMOTada BasbKa M = 2rmh. Baxu na je AFCE = {DEB uw {FEC = {DBEF,
jep €y y muTamy yIJIOBH ca mapasesanM KparmuMma. Oparie je AEFC X ABDE. Kako
jeCF=2R—hu DB =R—r, ouga je

CF:DE=FE:DB< (2R—h):h=r:(R—r)&h=2R—r).
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Cana je M = 4r(R — r)7. Topmmuy omoraua M cama mocmarpamo Kao hpyHKIMjy 1mmo-

JYIPEYHUKA T U MOMKEMO OJ[PeJIUTH IheH IpBd useou, 1j. M’ = (4R — 8r)m. Makcu-
. . R
myMm ¢yukiuje M nocruxke ce 3a oHO T 3a Koje je 4R — 8r = 0, ommocuo 3a r = 7

Opatie je BUCHHA YIHCAHOT BAJbKA 33 KOjy je MOBPIIHHA FHETOBOT OMOTAYa, MAKCUMAJIHA,

R
h (R 2) R

C
EFN E
”
h h
) &)
D B
Cauxka 15

Coauxka 16

17. Jyx AC je BucwHa Kyme, a yjeqHO W BUCHHA JeTHAKOCTPAHUTHOT TPOYTJa CTPAaHUIE 21

18.

2rv/3

(cauka 16), ma je h = = rv3. Heka je DE = r; u CD = H,. Youasamo ma je

AABC "X ADEC, ma je

AC:CD=AB:DE & rV/3:H =r:r < Hy =7rV3.
Axko je V zampemuna kyte, a V| 3ampeMuHa 0/icevuaKa, OHJIA je

Prv3 3
=2 &

=2
1% | R= 3 3

3 3
re=2ri &r = —.
1 1 \3/5
/3
V2
Huje temko yountn (ciuka 17) ma je s = /122 + 52 = 13. Takobe, u3 camanocTu npaso-
YyIVINX TPOYTJIOBA ca cjnke 17 cienm jia je

Oparne je Hy =

1
r:S:R:(h—R)@5:13:R:(12_R)®R:§0_
4 4
Ogparne je sanpemmba jgonre V = 3 R3m = 2(1)0
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19.

20.

Cuauxka 18

Cmnka 17

Heka je a ocnoBHa uBuia tpoctpane npusme. llomro cdepa nosynpeunuka R mopupyje
CBe cTpaHe mpusMme, oHa je H = 2R BucuHa mpusme. AKO MOTJIEIaMO IIPECEK Ca, PABHU
KOja je mapaJsiejiHa, OCHOBH TPH3Me U CAJpXKu neHTap cdepe (camka 18), sumammo ma je R
MOJTYIIPEYHUK KPYXKHUIE YIUCAHE Y jeAHAKOCTPAHWYAH TPOYrao CTpaHuie a, ma je R =
av/3
6

3
un H=2R= aT. Tana je moBpruna mpu3Me

2 2

4 2 7

noBpiuHa cdepe je

9 3a? a’r
Ps =4R"m = %TF =3
ma je
3a%v/3
Pp 5 9v3
Ps o 2n’
3

[Tpumernmo (cavka 19) ma ,,mane® Kyne, Tj. Kyme unju cy ocau upecern ABFAu ABFE,
uMajy jejiHaKe 3ampemMuHe. 3alpeMUHa JATOT POTAIMOHOT TeJja je Pa3JinKa 3allPDEeMUHE

,,Bermmke“ xkyme duju je ocuu npecek ACDE v IBOCTYKO] 3allpeMUHA KyIe YUjU je OCHU

3
mpecek ABFE, onnocuo V = V) — 2V, Youasamo jia je AE =2 - a;f = av/3, mna je

1 1 s
i = g(AD)QTFAE = §a2ﬂ' cav3="2 \3{371-‘

Taxkobhe je

NN

szl( _a3\/§777
3 \2

2 24
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mna je
B a®V/3m 5 a®V/3m B a®V/3m

V3 24 4

IloBpiuna je

P2 +<a)2 . ( +a) 117a?
=a‘m —) 74+ala+ )7 = .
2 2 4
B1+B> M
7]
Ve
Ve
Ve
Vi
N2
v S
P b
s/
Ve
H,
/ g \
b a -
H: 7
a ? g
s /s
/
Z
Ciuka 19 Ciuxka 20
. Hr o 5 .

21. Iloacerumo ce ja je 3ampemuna 3apybsbene kyne V = —— (R +r°+ Rr), rae je H Bucuna

3apybspene Kyne, a R u r cy mosynpednuny ocHOBa. Yoummo (camka 20) ja je mpeuHuK

bv2
jeJIHe OCHOBE JMjaroHaJjia KBaJipaTa cTpaHuile b, ma je mojgyupedyHuk R = \{ Cruano
. av'?2 . bv/2
jer = \2[ nostynpeunuk jipyre ocuose. Takobe je Hy = vb? — R? = \2[ u Hy =
av?2 .
a?—r? = ;f [Tpema Tome je

_ _ 2 | 32
Vz = 3 5 5 = m(a® + b° + ab).

(Hy 4+ Hy)m [ (V2 2+ av2 2+b\/§.a\/§ a+b
2 2 6v/2

Banpemuny V poraruonor resa gobujamo tako mro ox Vz omy3memo 3amnpemure Vi, u
Vi, Kyna Koje ce Haja3e yuytap 3apybsbeHe Kyne. Kako je

_ R%rH, _ b37/2
312

Vi,

r’rHy, a’my/?2
Ve =—5— =5

9
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Konaumo je

a+b o V¥rv2  adnv2  m/2ab(a+ b)
= —_ — = — b b — — == .
V=V Vg — Vg, 6v2 w(a” + b° + ab) D B 5

22. Pememe: V = 2400r.

3a cBa nuTama MoxkeTe ce obpaTutu myteM Mejiaa teodora.trifunovic@gmail.com.
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